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Uloha 1. Necht I je stfed kruznice vepsané trojuhelniku ABC a P jeho vnitini bod,
pro ktery plati
|9 PBA|+ |9 PCA| = |4 PBC|+ |g PCB.

Dokazte, ze |AP| > |Al|, pficemz rovnost nastane, pravé kdyz P = I.

Uloha 2. Necht P je pravidelny 2006-tthelnik. Jeho tthlopiicka se nazyva dobrd, jestlize

jeji koncové body déli hranici mnohothelniku P na dvé ¢asti, z nichz kazda je tvorena

lichym poctem jeho stran. Kazda strana mnohothelniku P je rovnéz dobra.
Predpokladejme, ze P je rozdélen na trojuhelniky 2003 thloptickami, z nichz zadné

dvé nemaji spolecny bod uvnitt P. Urcete, jaky je nejvétsi mozny pocet rovnoramennych
trojuhelniki, které v uvazovaném rozdéleni mnohothelniku P maji dvé dobré strany.

Uloha 3. Urcete nejmensi realné ¢islo M takové, Ze nerovnost
) ab(a® — b*) + be(b? — ) + ca(c* — a?) ’ < M(a® +0* + )

plati pro vSechna realna cisla a, b, c.

Cas na vypracovdni: 4 hodiny 30 minut.
Za kaZdou ulohu je mozno ziskat 7 bodi.
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